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Ciag arytmetyczny: wzory,
zadania i petne rozwiazania

Zapisz obliczenia na kartce. Rozwigzania otworz po wtasnej probie. Liczba zadan: 10.

Autorska karta pracy Mathematyczki - nowa edycja 10.10.2026. To ¢wiczenia do powtorki, nie oficjalny arkusz CKE.

Zakres i zastosowanie. 10 autorskich zadan z petnymi rozwigzaniami, edycja 10.10.2026. Materiat do nauki ciggu arytmetycznego w
zakresie matury podstawowej w Formule 2023. Nie jest oficjalnym arkuszem CKE ani prognozg zadan egzaminacyjnych.

WYJASNIENIE, PRZYKEADY I KONTEKST

https://mathematyczka.pl/blog/wpis/ciag-arytmetyczny-zadania-z-odpowiedziami

ZADANIA 1-5

ROznica, wzor i brakujace dane

ZADANIE 01

Sprawdz, ktdre z trzech podanych czterowyrazowych ciggow sa arytmetyczne: A: 5; 2; -1; -4.B: 3;
6;12;24.C: %; %; %; % Dla kazdego arytmetycznego ciggu podaj roznice i okresl, czy jest rosnacy,
malejagcy czy staty.

ZADANIE 02

W ciggu arytmetycznyma, =-2ir = % Wypisz cztery pierwsze wyrazy i oblicz aq .
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ZADANIE 03

Ciag jest okreslony wzorema,, = 11-2ndla kazdego dodatniego catkowitego n. Wykaz, ze jest
arytmetyczny, i podaj a; orazr. Ktory wyraz ma wartosc -15? Czy O jest wyrazem tego ciggu?
Uzasadnij odpowiedz.

ZADANIE 04

W ciggu arytmetycznyma,; = % iag = % Wyznaczria,, anastegpnie zapisz wzor ogdiny a,, .

ZADANIE 05

Liczby 2x - 1; x + 5; 3x - 3 sg w podanej kolejnosci trzema kolejnymi wyrazami ciggu
arytmetycznego. Wyznacz x, oblicz te trzy wyrazy i podaj réznicer.

ZADANIA 6-10

Sumy i przetozenie tresci na wzor

ZADANIE 06

W ciggu arytmetycznyma, =5ir=-2.0blicza,, orazsume S;, pierwszych dwunastu wyrazow.
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ZADANIE 07
Ciag arytmetyczny ma pierwszy wyraz a; = 3irdznicgr = 2. Suma jego pierwszych n wyrazow
wynosi 120. Wyznacz dodatnia catkowitg liczbe n i sprawdz wynik.

ZADANIE 08

W ciggu arytmetycznym suma pigciu pierwszych wyrazow wynosi Sg = 40, a suma dziesigciu
pierwszych wyrazow wynosi S,; =155. Wyznacza,,riag.

ZADANIE 09

Widownia ma 12 rzedéw. W pierwszym rzedzie jest 18 miejsc, a w kazdym nastepnym o 2 miejsca
wiecej niz w poprzednim. lle miejsc jest w dwunastym rzedzie? lle miejsc jest tgcznie na catej
widowni?

ZADANIE 10

Ola zaczyna odktadanie pieniedzy od 0 zt. Pod koniec pierwszego tygodnia odktada 12 zt, a pod
koniec kazdego nastepnego tygodnia o 3 zt wigcej niz tydzien wczesniej. Nie wyptaca pieniedzy i
nie otrzymuje odsetek. Po ilu petnych tygodniach po raz pierwszy bedzie miata co najmniej 200 z+?
Podaj takze kwote zgromadzong wtedy.
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m MathematyCZka KARTA PRACY / ROZWIAZANIA

CIAG ARYTMETYCZNY - SPRAWDZENIE WtASNEJ PROBY

Rozwiazania i sprawcizenie

Poréwnaj kolejne kroki. Jesli wynik sie rézni, znajdz pierwsza pomytke w zapisie, rachunkach lub
jednostkach.

Autorska karta pracy Mathematyczki - nowa edycja 10.10.2026. To ¢wiczenia do powtorki, nie oficjalny arkusz CKE.

ZADANIA 1-5

ROznica, wzor i brakujace dane

ZADANIE 01

A: réznice wynoszg2-5=-3,-1-2 = -3 oraz -4 - (-1) = -3. Cigg A jest arytmetyczny or = -3 jest
malejacy. B: kolejne réznice to 3; 6; 12. Nie sg rowne, wiec cigg B nie jest arytmetyczny. C: kazda réznica to
% - % = 0. Cigg C jest arytmetyczny or = Oii jest staty. SprawdziliSmy wszystkie réznice w podanych

skonczonych ciggach.

ZADANIE 02

Kazdy kolejny wyraz otrzymujesz, dodajac % =-2= _48,a2 = _48 Z TS; az = _TS + % = %; a, =
_21 2 l Od pierwszego do dziewigtego wyrazu jest osiem przej$¢, wigcag =-2+8- % =-2+6=4

-5.-1.1

Pierwsze cztery wyrazy to -2; 73784 =4,

ZADANIE 03

Dla dowolnego n = 1 kolejny wyraz ma warto$é 11 - 2(n + 1). Rdznica kolejnego i poprzedniego wyrazu
wynosi11-2(n+1) - (11-2n) = -2. Nie zalezy od n, wigc ciag jest arytmetycznyor=-2.4, =11-2-1=9.Z

rownania 11 - 2n = -15 otrzymujemy -2n = -26, czyli n = 13. Sprawdzenie: a,; = 11-26 = -15. Natomiast 11 -
11

2n=0dajen = > - To nie jest liczba catkowita, wigc 0 nie jest wyrazem ciggu.

ZADANIE 04

Od miejsca 3 do miejsca 9 wykonujemy szesc¢ przerc ag - a3 = 6r. Mamy ;1 - % =-9,wiecbr=-9ir=
23 Poniewaz az =a; +2r, otrzmeJemya1 = %— 2- (= - ) = 13 wzor ogolny: a,, = 73 -(n-1)- % Dlan=

3 daje 123 -3= Z adlan=9 daje 2 -12= ml , zgodnie z danyml.

ZADANIE 05

Zréwnujemy dwie réznice: (x +5) - (2x-1) = (3x - 3) - (x + 5). Po uproszczeniu -x + 6 = 2x - 8, wigc 3x = 14
_25.1

. _14 14 _,.25.14 ,_29.; 14
Ix=-. . Kolejne wyrazy maja wartosci 2 - 3 33 3,3 3

29 _25_4 _29_4 =4_1
roznice: 3 3 3oraz11 3 3 Zatemr 3

-3 =11. Sprawdzamy obie
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ZADANIA 6-10

Sumy i przetozenie tresci na wzor

ZADANIE 06

a, =5+11-(-2) = -17. Suma pierwszych dwunastu wyrazéw wynosi S;, = @

Kontrola przez pary: pierwszy i dwunasty wyraz sumuja sig do -12; drugi i jedenasty rowniez do -12. Takich

-12=-6-12=-72.

roztgcznych par jest szesc¢, wiec sumato 6 - (-12) = -72.

ZADANIE 07

3+ 22n 1,
2n-120 = 0, czyli (n-10) (n +12) = 0. Otrzymujemy n = 10 albo n = -12. Odrzucamy -12, bo liczba wyrazéw
_(3+21)

musi by¢ dodatnia. Dlan =10 ostatniwyraztoa,; =21,a$;y = —5 -10 =120. Odpowiedz: n = 10.

Najpierwa, =3+2(n-1)=2n+1.Stad S, = = n(n +2). Réwnanie n(n +2) = 120 daje n* +

ZADANIE 08
. (2a, +4r) -~ : N .
as =a; +4r,wigc Sy = — 5 = 40. Po pomnozeniu przez 2 i podzieleniu przez 5 otrzymujemy 2q, +
(2a, +9r)
2
rownanie od drugiego, mamy 5r = 15, czylir = 3. Nastgpnie 2a, +12 =16, wigca; =2.ag =2+7-3=23.
_(2+14) _(2+29

Kontrola: a5 =14 daje S5 = > -5=40;a,5 =29daje Syg = >

4r =16.Podobniea,y =a; +9roraz$§,y = -10 = 155, stad 2a, + 9r = 31. Odejmujgc pierwsze

-10 =155.

ZADANIE 09

Liczba miejscwrzgedzientoa,.a, =18,r=2in =12, zatema,, =18 +11-2 = 40. W dwunastymrzedzie
_(18+40)

jest 40 miejsc. kaczna liczba miejsc to suma dwunastu wyrazéw: S;, = — 12=29-12 = 348.

Kontrola: szesc¢ par rzedéw ma po 58 miejsc, co daje 6 - 58 = 348 miejsc na catej widowni.

ZADANIE 10

a,, oznacza kwote jednej wptaty w tygodniu n, wigc a, =12+3(n-1). S, oznacza zgromadzong kwotg po

+
n wptatach. Ze wzoru na sume po uproszczeniu otrzymujemy S,, =n- M Po 6smym tygodniu ag =
(12+33) (12 +36)
33z+iSg = — 8 = 180 zt. Po dziewigtym tygodniuag =362ztiSq = — 9 =216 zt. Kazda

wptata jest dodatnia, wiec zgromadzona kwota rosnie. Skoro po o$miu tygodniach jest mniej niz 200 zt, a
po dziewigciu co najmniej 200 zt, pierwszy taki moment nastepuje po 9 petnych tygodniach. Ola ma
wtedy 216 zt.

Jedna rzecz do poprawy

ZaPISZ PIEIWSZY DIGA: ..ot
Wréc¢ do podobnego zadania po przerwie i sprobuj rozwigzac je samodzielnie.
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Zrodta i dalsza praca

Dokumenty dotyczg zakresu egzaminu lub materiatow pomocniczych. Stan zrédet: 10 pazdziernika 2026.

CKE: Informator maturalny z matematyki — poziom podstawowy
Informator od roku szkolnego 2024/2025; wymagania dziatu VI. Ciggi, m.in. sprawdzanie arytmetycznosci i wykorzystanie wtasnosci ciggow. Przyktady nie
wyczerpujg zakresu egzaminu.

https://bip.cke.gov.pl/attachments/download/10085

CKE: Wybrane wzory matematyczne — Formuta 2023
Dziat 8. Ciggi, strona 9: wzér ogolny, suma i zaleznosc¢ migdzy trzema kolejnymi wyrazami ciggu arytmetycznego.

https://bip.cke.gov.pl/attachments/download/9944
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